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4. ÃÅÎÌÅÒÐÈ×ÍI ÉÌÎÂIÐÍÎÑÒI

3.14. Ñòåðæåíü äîâæèíîþ l íàâìàííÿ ðîçëàìàëè íà 2 ÷àñòèíè. Çíàéòè
éìîâiðíiñòü òîãî, ùî äîâæèíà ìåíøî¨ ÷àñòèíè íå áiëüøà çà l /3.

I

Ω = {x ∈ (0, l) }; A = {x ∈ (0, l/3) ∪ (2l/3, l) } =⇒ µ(Ω) = l; µ(A) = 2l/3;

P (A) =
µ(A)

µ(Ω)
=

2

3
. ¤

3.17. Äâà ïàðîïëàâè ïîâèííi ïiäiéòè äëÿ ðîçâàíòàæåííÿ äî îäíîãî i òîãî
ñàìîãî ïðè÷àëó. �õ ïîÿâà áiëÿ ïðè÷àëó � íåçàëåæíi âèïàäêîâi ïîäi¨, ðiâíîìîæ-
ëèâi ïðîòÿãîì äîáè. ×àñ ðîçâàíòàæåííÿ êîæíîãî ïàðîïëàâà � 1 ãîä. Çíàéòè
éìîâiðíiñòü òîãî, ùî îäíîìó ç ïàðîïëàâiâ äîâåäåòüñÿ ÷åêàòè çâiëüíåííÿ ïðè-
÷àëó.

I
Íåõàé x , ãîä � ÷àñ ðîçâàíòàæåííÿ I ïàðîïëàâà; y , ãîä � ÷àñ ðîçâàíòàæåí-

íÿ II ïàðîïëàâà. Òîäi

Ω = { (x, y) : x, y ∈ [0, 24) }; A = { (x, y) ∈ Ω : x− 1 ≤ y ≤ x + 1 } =⇒
µ(Ω) = 242 = 576; µ(A) = 242 − 232 = 47; P (A) =

µ(A)

µ(Ω)
=

47

576
. ¤

3.18. Íà âiäðiçêó äîâæèíè l íàâìàííÿ âèáèðàþòü äâi òî÷êè. Çíàéòè éìî-
âiðíiñòü òîãî, ùî ç òðüîõ îäåðæàíèõ âiäðiçêiâ ìîæíà ïîáóäóâàòè òðèêóòíèê.

I
Ïîçíà÷èìî ÷åðåç x âiäñòàíü âiä ïî÷àòêó âiäðiçêà äî ïåðøî¨ òî÷êè, à ÷å-

ðåç y � âiäñòàíü âiä êiíöÿ âiäðiçêà äî äðóãî¨ òî÷êè. Äîâæèíè òðüîõ óòâîðåíèõ
âiäðiçêiâ ðiâíi x , l−x−y i y . Ùîá òî÷êè íå çëèâàëèñÿ â îäíó, ìà¹ âèêîíóâàòèñü
óìîâà x + y < l . Ç ãåîìåòði¨ âiäîìî, ùî äîâæèíà êîæíî¨ ñòîðîíè òðèêóòíèêà
ìåíøà âiä ñóìè äîâæèí äâîõ iíøèõ ñòîðií. Ðîçâ'ÿçóþ÷è íåðiâíîñòi

x < y + (l − x− y); l − x− y < x + y; y < x + (l − x− y),

îäåðæèìî óìîâè
x < l/2; x + y > l/2; y < l/2.

Îòæå,

Ω = { (x, y) : x > 0, y > 0, x + y < l };
A = { (x, y) ∈ Ω : 0 < x < l/2; 0 < y < l/2; x + y > l/2 } =⇒

µ(Ω) = 4µ(A); P (A) = 1/4. ¤


