
1
6. ÔÎÐÌÓËÀ ÏÎÂÍÎ� IÌÎÂIÐÍÎÑÒI. ÔÎÐÌÓËÈ ÁÀ�ÑÀ

5.1. Êèäàþòü ìîíåòó. ßêùî âèïàäå "ãåðá", òî âèòÿãàþòü êóëþ ç ïåðøî¨
ñêðèíüêè, ó ïðîòèëåæíîìó âèïàäêó � ç äðóãî¨. Ó ïåðøié ñêðèíüöi 3 ÷åðâîíèõ i
1 áiëà êóëÿ, ó äðóãié � 1 ÷åðâîíà i 4 áiëèõ.

1) ßêà éìîâiðíiñòü òîãî, ùî âèòÿãíóòà êóëÿ � ÷åðâîíà?
2) Âèòÿãíóëè ÷åðâîíó êóëþ. ßêà éìîâiðíiñòü, ùî ¨¨ âèòÿãíóëè ç ïåðøî¨

ñêðèíüêè?
I
Ââåäåìî ïîäi¨: A � "âèòÿãíóëè ÷åðâîíó êóëþ", H1 � "êóëþ âèòÿãàëè ç

ïåðøî¨ ñêðèíüêè", H2 � "êóëþ âèòÿãàëè ç äðóãî¨ ñêðèíüêè". Ïîäi¨ H1 i H2

íåñóìiñíi i A = AH1 + AH2. Iìîâiðíiñòü ïîäi¨ A øóêà¹ìî çà ôîðìóëîþ ïîâíî¨
éìîâiðíîñòi: P (A) = P (H1)P (A/H1) + P (H2)P (A/H2). Îá÷èñëþ¹ìî éìîâiðíî-
ñòi: P (H1) = P (H2) = 1/2; P (A/H1) = 3/4; P (A/H2) = 1/5;

P (A) =
1

2
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)
=
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40
.

ßêùî âèòÿãíóëè ÷åðâîíó êóëþ, òî öå îçíà÷à¹, ùî âiäáóëàñü ïîäiÿ A. Iìî-
âiðíiñòü òîãî, ùî êóëþ âèòÿãíóëè ç ïåðøî¨ ñêðèíüêè øóêà¹ìî çà ôîðìóëîþ Áà¹ñà

P (H1/A) =
P (H1)P (A/H1)

P (A)
=

1
2 · 3

4
19
40

=
15

19
. ¤

5.2. Ó ïåðøié ñêðèíüöi 10 êóëü, ç íèõ � 8 áiëèõ. Ó äðóãié � 20 êóëü, ç íèõ
� 4 áiëèõ. Ç êîæíî¨ ñêðèíüêè íàâìàííÿ âèòÿãíóëè ïî îäíié êóëi, à ïîòiì ç äâîõ
âèòÿãíóòèõ íàâìàííÿ âèáðàëè îäíó êóëþ.

1) Çíàéòè éìîâiðíiñòü, ùî âèáðàëè áiëó êóëþ.
2) Âèáðàëè áiëó êóëþ. ßêà éìîâiðíiñòü, ùî ç ïåðøî¨ ñêðèíüêè âèòÿãíóëè

áiëó êóëþ i ç äðóãî¨ � áiëó?
I
Ââåäåìî ïîäi¨: A � "ç äâîõ âèòÿãíóòèõ âèáðàëè áiëó êóëþ", H1 � "ç

ïåðøî¨ ñêðèíüêè âèòÿãíóëè áiëó êóëþ i ç äðóãî¨ áiëó", H2 � "ç ïåðøî¨ ñêðèíü-
êè âèòÿãíóëè áiëó êóëþ, à ç äðóãî¨ íåáiëó", H3 � "ç ïåðøî¨ ñêðèíüêè âèòÿã-
íóëè íåáiëó êóëþ, à ç äðóãî¨ áiëó". Ïîäi¨ H1, H2 i H3 ïîïàðíî íåñóìiñíi i
A = AH1+AH2+AH3. Iìîâiðíiñòü ïîäi¨ A øóêà¹ìî çà ôîðìóëîþ ïîâíî¨ éìîâið-
íîñòi: P (A) = P (H1)P (A/H1) + P (H2)P (A/H2) + P (H3)P (A/H3). Îá÷èñëþ¹ìî
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éìîâiðíîñòi:
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P (A/H1) = 1; P (A/H2) = P (A/H3) =
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2
;
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ßêùî âèáðàëè áiëó êóëþ, òî öå îçíà÷à¹, ùî âiäáóëàñü ïîäiÿ A. Iìîâiðíiñòü
òîãî, ùî ç ïåðøî¨ ñêðèíüêè âèòÿãíóëè áiëó êóëþ i ç äðóãî¨ áiëó øóêà¹ìî çà
ôîðìóëîþ Áà¹ñà

P (H1/A) =
P (H1)P (A/H1)

P (A)
=

4
25
1
2

=
8

25
. ¤

5.5. Ìà¹ìî N ïàðòié äåòàëåé, ïî ni äåòàëåé ó êîæíié. Âiäîìî, ùî ñåðåä
ni äåòàëåé mi ñòàíäàðòíèõ ( i = 1, N ). Iç íàâìàííÿ âçÿòî¨ ïàðòi¨ áåðåìî îäíó
äåòàëü. Çíàéòè éìîâiðíiñòü òîãî, ùî âèáðàíà äåòàëü: à) ñòàíäàðòíà; á) íåñòàí-
äàðòíà.

I
Ââåäåìî ïîäi¨: Hi ( i = 1, N ) � "äåòàëü óçÿòî ç i -î¨ ïàðòi¨"; A � "óçÿòà

äåòàëü ñòàíäàðòíà". Ïîäi¨ Hi ïîïàðíî íåñóìiñíi, óòâîðþþòü ïîâíó ãðóïó i A =
= AH1+AH2+. . .+AHN . Çàäà÷à ðîçâ'ÿçó¹òüñÿ çà ôîðìóëîþ ïîâíî¨ éìîâiðíîñòi:
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5.8.Ìà¹ìî äâi ïàðòi¨ îäíàêîâèõ âèðîáiâ. Ïåðøà ñêëàäà¹òüñÿ ç 15 ñòàíäàðò-
íèõ i 4 íåñòàíäàðòíèõ, äðóãà � ç 18 ñòàíäàðòíèõ i 5 íåñòàíäàðòíèõ âèðîáiâ. Iç
íàâìàííÿ âèáðàíî¨ ïàðòi¨ âçÿòî îäèí âèðiá, ÿêèé âèÿâèâñÿ ñòàíäàðòíèì. Çíàéòè
éìîâiðíiñòü òîãî, ùî äðóãèé íàâìàííÿ âçÿòèé âèðiá ç òî¨ ñàìî¨ ïàðòi¨ òàêîæ áóäå
ñòàíäàðòíèì.

I
Ðîçãëÿíåìî ïîäi¨: H1 � "ïåðøèé âèðiá âçÿòî ç ïåðøî¨ ïàðòi¨"; H2 � "ïåð-

øèé âèðiá óçÿòî ç äðóãî¨ ïàðòi¨"; A � "ïåðøèé óçÿòèé âèðiá ñòàíäàðòíèé";
B � "äðóãèé óçÿòèé âèðiá ñòàíäàðòíèé". Îòæå, A = AH1 +AH2. Çà ôîðìóëîþ
ïîâíî¨ éìîâiðíîñòi çíàõîäèìî éìîâiðíiñòü ïîäi¨ A :

P (A) = P (H1)P (A/H1) + P (H2)P (A/H2) =
1

2
· 15

19
+

1
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=
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.
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Âèâåäåìî ôîðìóëó äëÿ óìîâíî¨ éìîâiðíîñòi P (B/A) :

P (B/A) =
P (AB)

P (A)
=

P (B(AH1 + AH2)

P (A)
=

P (AH1)

P (A)
P (B/AH1)+

+
P (AH2)

P (A)
P (B/AH2) = P (H1/A)P (B/AH1) + P (H2/A)P (B/AH2).

Çà ôîðìóëîþ Áà¹ñà çíàõîäèìî

P (H1/A) =
1

2
· 15

19
:
687

874
=

115

229
; P (H2/A) = 1− 115

229
=
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229
.

Óìîâíi éìîâiðíîñòi òàêi: P (B/AH1) = 14
18 = 7

9 ; P (B/AH2) = 17
22 . Îòæå,

P (B/A) =
115

229
· 7

9
+

114

229
· 17

22
= 0, 3906 + 0, 3847 ≈ 0, 775. ¤


